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UNA NOTA SOBRE
DUALIDAD DE KOTHE Y FUNCIONES.REPRESENTADAS POR SERIES

DE DIRICHLET

J.Prada Blanco

INTRODUCCION,En este trabajo,probamos que es posible
identificar ciertos espacios de sucesiones asociadas a
series de Dirichlet(con la topologia normal) con deter-
minados espacios de funciones holomorfas representadas
por dichas series(con la topologia compacto-abierta).

Como en [VI] y [VIIJ consideremos. los espacios si-
guientes
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H(QR,,)={ £(z) : £(z)= % a e n ,zeOQ,,(an)eH(r),reTR }

n=0
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-\ z
H(C)={ f(z) : f(z)= I a_e " ,zeC,(a, )eH(-=)}
nz0 7 ] n

siendo J% ={ zeC : parte real de z>r},

N . -x r!
H(r)={ (a Jec’ : T Ja_]Je " <o,pr'>r}
n neo M

N - -1 r! )
H(-=)={ (a_deC" : T |a_|e T co,rte R 1}
n n=0 n

y Xn una sucesidn de nfimeros reales estrictamente cre-

ciente y tendiendo a infihito(koao).
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H( Ry ).(réspectivamente H(C)) con la.tbpologia T de-

finida por las seminormas hp(f(z))=sup {[£(2)],z=a+ib,

a>p>r,be1R }(respectivamente pe R ) se identifica con
H(r) (respectivamente H(-«)) con la topologia definida

-A
por las seminormas hp(an)=sup(|an]e % neN),p>r (res-

pectivamente peﬁ( }, cuando {iﬂ An/n>0(finito ) no)[VI
y VII].VePemos que en ciertos casos la topologia com-
pacto-abierta en H(J% ) (anilogamente en H(C)) es la
misma que la topologia T;bor tanto,en esos casos H(r)
(respectivamente H(-=)) con la topologia normal se iden-
tifica con H(JR ) (respectivamenteH(C)) con la topologia

compacto-abierta.

NOTACIONES

1im n/Ax _,n20,A >0,
n [o]

1im n/2 ,nzl,A =0,
n 1<)

N(x)=nlmero de A tal que An<x,(x>0).D(x)=N(x)/x.

5(x)=(1/x)!:D(y) dy, x§0.5=lfﬁ D(x).

T a2 a2 |/A2,n>O,A >0,
msg P m m ° P 7,020, >0
mZR 2N 4
P = A =
n n -1
T 1222051, =0. Ppoomel,a =0
n m m o
ms1
—— mZn
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1.Una desigualdad fundamental

Teorema 1.S5ean Xo>0,0$D<w,zerﬁ5(con su parte imagi-
naria igual a cero),R>D con D(zo,R) contenido en eﬁ&
y £ un elemento de H(JR, ).Entonces

A2
no
,n20,donde A es una constante que sO-

|an|s AM(ZO)Ane
lo depende de R y M(zo)=sup{|f(z)|,zeD(zo,R)}.

Sean ko=0,zoeon(cOn su parte imaginaria igual a ce-
ro) y £ un elemento de H( Ry ).8i D=0 v R tal que 0<R<1

con D(zo,R) contenido en ﬂ% sentonces |ao|{ AM(zo)

Aoz
n °x;1An,na1.Si D es tal gque 0<D<® y

y |6n|6 AM(zo)e
R>D con D(zo,nR) contenido en J% sentonces |ao|$ARM(zo)

z
no,-1
An An,nal.En ambos casos,A es una

<
y lan‘\ AM(z e
constante que sblo depende de R.

Demostracidén.Vease III,pag.26(caso particular C(so,ﬂR)

EC(L,WR),SO=ZO).Cuando Ao=0,las funciones An(z),nao,

son las siguientes:

Ao(z)= i (1—22/A§) , An(z)=z (1-z2/ki),na1

)
m=1 \ =
mzd
y Az)=z § (1-2°12%).
m
m=1
Nota.Si tomamos feH(C),obtenemos los mismos resulta-

dos.
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2.En este apartado damos los resultados del trabajo.

Teorema 2.Sean D=0,A 20 y A_ tal que 1lim A _/A >0
o n — "n" n

(finito o no).Entonces,en H(J% ) la topologia compac-
" >-abierta es igual a la topologia T.

Demostracidén.Tenemos que ver que la topologia com-
pacto-abierta es mds fina que la topologia T.

Sea V={ f(Z)eﬂ(on) ! sup lf(z)|\<€,Z=a*ib,aap>l‘abem}

Consideremos r<zo<p1<p y R>0 tal que D(zo,R) conteni-

do en J% ;tomemos V! tal que

vi={ f£(z) : £(z)eH( R ) : sup|f(z)|$e',2eD(zo,R)) siendo

X (p,-z ) -x_(p-p,)

ntloe JA_,n20 y ejse/ T e P 1
n

n=0

-1
e'SejA e

si A°>0.Si k0=0 tomamos R tal que 0<R<1 y e¢; de la mis-
1 An(Pl_Zo)

ma forma,siendo e'<(ej;/A,e,A "e An/An,nal),

Nota.Si h=1lim(X —An)>0,tenemos lim An/An=w,con lo

n+l
que estamos en las condiciones del teorema anterior.
Teorema 3.Sean D tal que 0$D<w,AO>O y An tal que
lim An/An>0(finito o no).Entonces,en H{(C) la topologila
compacto-abierta es igual a la topologia T.

Demostracidn.Es similar a la anterior.

Nota.No podemos. aplicar el mismo método en H(Re )

cuando D es tal que 0<D<=.De hecho,dado p>r tal que

p-r<D,no es posible encontrar r<z <p1<p tal que D(z ,7wR)
o o

estd contenido en oy,siendo R>D.
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