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ABSTRACT: In this paper, we try to state a reciprocal of a re-
sult of A. Wilansky: The dual of a Mazur sbace, brovided with the
toﬁology of convergence on null sequences, is comblete; Until now,
we have ﬁroved this converse when the sﬁace is comﬁlete with resﬁect
to Mackey-convergence. To do this, we use a characterization of this

type of comﬁleteness given by P. Dierolf.

En (6); A. Wilansky introduce el conceﬁto de esbacio localmente
convexo (e.l.c.) de Mazur del siguiente'modo: Un e.l.c. seﬁarado E
es de Mazur si toda forma'lineal sobre E, sucesionalmente continua,
es continua. De otro modo, si E’contiene todas las formas lineales
que transforman sucesiones convergentes a cero de E en sucesiones
convergentes a cero en el cuerﬁé corresbondieﬁte.

En (2), se da el siguiente resultado: si E es un‘esﬁacio de Ma-
zur, E’> es fuertemente comﬁleto; La demostracibn ﬁuéde hacerse si-
guiendo el guidn de la demostracidn clfsica de que el dual fuerte
-de un e.l.c; metrizable es COmﬁleto. Esta demostracibn ﬁuede ada§~

tarse ﬁara ﬁrobar que el dual de un esﬁacio de Mazur ﬁrovisto de la
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topologia de la convergencia sobre las sucesiones nulas de dicho es-
pacio, es completo. Este resultado se prueba también, aunque de for-
ma indirecta, en (5).

Esta condicidn necesaria para que un e.l.c. sea de Mazur guarda
unigran paralelismo con la caracterizacién de G. thhe de los e.l.c.
semibornolégicos ( véase (4) ):r E es semibornoldgico si y solamente
si E’ provisto de la topologia de la convergencia sobre las sucesio-
nes Mackey-nulas de E es completo. No obstante, ni la demostracidn
de thhe, ni la mds sencilla dada por H. Hogbe-Nlend en (3), pare-
cen poder adaptarse a esta situacidn. bebe notarse ademis, que mien-
tras el cardcter semibornoldgico, es un invariante dual, no sucede
lo mismo con la ﬁropiedad de ser un esﬁacio de Mazur, como se deduce
del hecho de que la toﬁolqgia CT(ll,CO) sea de Mazur, y en cambio no
lo sea la tobologia de Mackey de éste par. Daremos aqui un feciproco

en el caso en que E es combleto en el sentido de Mackey. -
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" Teorema: Sea E un e.l.c. Mackey-comﬁleto, tal que su dual E’ do-
tado de la topologia de la convergencia sobre las sucesiones nulas

de E sea comﬁleto. Entonces E es de Mazur.

Resumen de la demostracidn: La envoltura absolutamente convexa
cerrada de una sucesibén nula de E es combacta ( ver (1) ), y la to-
pologia de la convergencia sobre estas sucesiones es comﬁatible con
la duaiidad <E’,B) . Si u es sucesionalmente continua sobre E, nos
basta Ver,_bor el teoremg de Grothendieck, que u es débilmente con-
tinua sobre las envolturas absolutamente conQexas cerradas de las su-
cesiones nulas de E, lo que resulta al gnalizar la estructura de di-

chas envolturas.
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