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INTRODUCCION: En este trabajo probamos la natural ex-
tensidn para Algebras alternativas del conocidb teorema de
Sinclair (Ver (9)), sobre la continuidad automatica de los
Jordan-epimorfismos de un Algebra de Banach sobre un 4lgebra

de Banach semisimple. Concretamente:

TEOREMA B : "Todo Jordan-epimorfismo de un algebra de
potencias-asociativas, normada,completa sobre un &lgebra al-

ternativa,normada,completa,semisimple Kleinfeld es continuo"”.

(E1 concepto de élgebré semisimple Kleinfeld, sera
presentado en el apartado 2 de este trabajo)
. Para su demostracidn, hacemos uso de la versidn alter-ﬁ
nativa del célebre teorema de Johnson((2)) sobre la unicidad
de la topologia de la norma (completa) para un algebra semi-

simple : TEOREMA A. (Resultado cebido a I. P. de Guzman ((7))

1. DEFINICIONES Y RESULTADOS PREVIOS
Si A es un 4lgebra, el casi-producto de dos elementos
de A se define por aeb = a + b - ab y llamamos a la operacidn

aeb casi-producto.
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Si A es un &dlgebra de Jordan no comamutativa, diremos
gue -aeR es casi-inversible si existe un elemento beA para el
cual :

i) aeb = bea = 0o y ii) (aca)eb = bo(aeca) = a

Si A es un algebra de Jordan, i) y ii) son equivalentes
a 1 sob =10 y (aca)eb = a. Si A es un algebra alternativa,
ii) se sigue de i). En casoc de existir h, diremos que b es
un casi-inverso de a.

Un elemento de un &lgebra de Jordan no conmutativa tiene
al menos un casi-inverso, £l conjunto de los elementos ﬁasi—
inversibies de A se nota por g-Inv(A).

Si A es un &lgebra notaremos por At el dlgebra obtenida
considerando el espacio vecforial de A con el producto
a.b = 1/2(ab + ka). Si A es un 4lgebrs de Jordan no conmutativa,

At es un dlgebra de Jordan.

TEOREMA 1.1:"Toda dlgebra de Jordan no conmutativa A,
tiene un més grande ideal bildtefo consistente, unfCamewte,
dg elementos casi-inversibles,al cual llamaremos Radical de
Jacobson de A y notaremos por RadJ(A), verificandose qgue:

RadJ(A)cRadJ(A")"

Este resultado se obtiene a partir del analogo conmu-

tativo debido a McCrimmon (ver(6)).

TEDREMA 1.2. : "Sea A un &lgebra alternativa semiprima
cuyo espacio vectorial subyacente es un espacioc de Banach.
Entonces, si el producto en st es continuo, el producto en A

es tambien continuo".

Este resultado es debido a A. Rodriguez Palacios (8).

2. UNICIDAD DE LA TOPOLOGIA DE LA NORMA (COMPLETA)

Un elemento u . de un Algebra A es una unidad modular

derecha para un subespacio vectorial E de A, si se tiene:

¢
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{a - autacAjCcE. Un ideal izquierdo modular es un ideal izquier-
do para €l cual existe una unidad medular derecha. Si u es ung
unidad mocdular derecha para un ideal izquierdo propio L, en-
tonces ué¢lL.,
Un ideal primitivo P es un ideal bildterc para el cual existe
un ideal izquierdo modular maximal M,para el cual P es el mas
grande ideal bilatero con PcC M.

Un &lgebra se dice primitiva si {o} es un ideal primi-
tivo de A.

Definimos el Radical Kleinfeld de un algebra A, como el
dlgebra, si no existen ideales primitivos y la interseccidn de
todos los ideales primitivos, si tales ideales existen. Nota-

remos el Radical Kleinfeld de un dlgebra A por RadK(A). E1 4l1-

gebra se dice semisimple Kleinfeld si RadK(A) = {0} y se dice

dlgebra Radical si RadK(A) = A. RadKzA) es un ideal bilatero.

LEMA 2.1: "Sea a un elemento de un algebra normada com-
pleta tal que |jall<l. Entonces existe un elemento b¢A tal que
bea = o. En particular, si A es un algebra de potencias-asocia-
tivas, existe un elemento be¢A tal gue bea = aeb = 0 vy

(asa)eb = bo(aoa) = a"

TEDREMA A: "Toda algebra alternativa normada completa
semisimple Kleinfeld tiene una Gnica topologia de la norma
(completa)”

Demostracidén: Ver(7).

3. RESULTADO PRINCIPAL.

£l lema 2.1. nos asegura el siguiente resultado:

PROPOSICION 3.1: " Sea § un epimorfismo de un &lgebra
de potencias-asociativas normada complete A sobre un 4lge-

bra de Jordan no conmutativa B, Entonces O{(Ker(§) )¢ RadJ(B)U

COROLARIO 3.2: "Sea §'un epimorfismo de un 4lgebra de

potencias-asociativas normada completa sobre un &dlgebra de
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Jordan no conmutativa semisimple Jacobson. Entonces Ker(f)

es cerrado.

-~ TEOREMA B: "Todo Jordan epimorfismoc § de un algebra

de potencias-asociativas normada completa A éobre un algebra
alternativa normada completa semisimple Kleinfeld B es continuo™
que Rad3(8+) = Rad (B) (Ver(5)) y Rad,(B)C Rad, (B) ={o} (ver(3)),
el &lgebra de Jordan 8Y es semisimple Jacobson.

Sea el epimorfismo § de At sobre B+, por el corolario 3.2
Ker(§) es cerrado. Por tanto A+/Ker(¢) es un algebra de Jordan
normada completa. Sea E: A+/Kef(m) ---> 8" el isomorfismo ca-
nénico derivado de §. Sea lbw, = H@_l(b)ﬂ (beB). o), es una
norma completa en B tal gue el producto en B+ es continuoc en
(Byitaliy).

Puesto que B es un 4lgebra alternativa semisimple Klein-
feld,B es un algebra alternativa semiprima y el teorema 1.2
asegura gue el producto en B es tambien continuo en (B,H.nl).
Por tanto existe una norma-A4lgebra "“"2 campleta en B tal que

n."l'y n.uz son equivalentes.Entonces,por el teorema A4, n.n2

-~

y la norma inicial son equivaléntes y en consecuencia § es

continuo y por tanto § es tambien continuo.
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